Aleksej G. Svesnikov Andrej N. Tichonov

Teoria delle funzioni di
una variabile complessa

Editori Riuniti Edizioni Mir



11

"

Indice

Diai redattori della callana
Prefazione
Tniroduzione

I. Variabili eomplesse & funzioni di una variabile complessa

b 1. Numeri complessi @ operagioni con 1 numeri complessi (11)

L. Moziome di un nomoere complesso (11). 2. Operazioni con i numert
complessi {111, 5. Rappresentazione gepmetrica del mameri complessi
(121 4. Radici n-csime dei numeri complessi (14),

§ . Limite di una svecessione di numeri complessi (16)

L. Definizione di svecessione convergente (16). 2, Criterio di Cauchy
18), & 11 punto all'infinite (19).

%3- Nozione dl funzione di ona variabile complessa, Continuith
o+ Delinizgioni fondamentull (20). 2. Continuita {22). 3. Esempi (24).
g 4. Derivazions di una funzione di una  varinhile complessa |

. Imefinizione. Condizioni di Caschy-Riemann (29), 2 Proprie
delle Tunzionl analitiche (32, 3, Sig’n{l‘}nalu geometrico della derivata
di_wna funziome di variabile complesa (33). 4. Esempi (34},

§ 0. Integrale rispetto ad una variabile complessa (56}

1. Proprietd fondomentali (36}, 2. Teerema di Cauchy (401, 3. Tnle-
rrale indefinito (42).

§ 6. Integrale di Cauchy iﬁ-ﬁril

1. Deduzione della formula di Caoe A3, 2. Conseguenze della
formula i Cauchy -'Eﬁ:ll 4. Principio del mazsimo modulo di una
funzicne anolitica (48,

BT inLl!Er:lll diprndenti da un parametrn (50],

. Dipendenza amalitica da wa parametro (50). 2. Derivata di ordine
qualsiast di uwna [unzione analitica (53),

I1. Serie di funzioni analitiche

§ 1. Serie uniformemente convergenti di funzient i una variabile

comples=a (55

1. Serie numeriche (35). 2. Serie di funzioni. Convergenza unilorme

{-:JYG}- & Proprieti delle serie uniformemente convergenti. Teoremi di
cierstrass (58}, 4. Integrali impropr dipendenti da un parametro {§2).

§ 2. Serie di potenze. Serie di Taylor (63)

L. Teoremn di Abel (B3). 2, Serie di Tavler (65).

§ &, Unicita della definizione di una funzione analitica (72

Lo Zer di unn funzione apalitien (72). 2. Tecrema di unicith (72).

5



106

118

145

180

111, Prolungamente analitico. Funzioni elementari di una
variabile eomplessa

§ 1. Funzioni elementarl i uma wariabile complessa,  Prolunga-
menio dall’asse reale (Tl

1. Pmluuﬁum.entn dall’ asse reale (76}, 2, Prolungamento di relazioni
(7). 3. Proprieth delle funzioni clementari (833, 4. Applicazioni
prodotte dalle [unzioni elementarl (305,

§ 2, Prolungaments analitico. Definizione di superficie di Riemann
{. Principi fondamentali. Nozioone di superficie di fiemoann (904,
2. Prolungamento analitice lungo una frontiera (22). 3. Esempi di
eostruzione del prolungamento analitico. Prolungamento lungo una
frontiera (94). 4. Esempi di cosiruzione di prolungsmenti analitiei.
Prolungamento mediante serie di potenze (85), 5. Punti alari e
singolari di ona funzione analitica (100). 6. Nozione di funzione
analitica intera (104).

1V, Serie di Laurent e punti singolari isolati

§ 1. Serie di Laureot (106)

1. Dominio di convergenza della serie di Lawrent (106}, 2, Sviluppo
dl una [unzione analitica in serie di Laarent {(108)

i‘i‘.. Clas=ificarione dei punti =ingolari izolsti di wnn funzione ana-
itica univoca (1140).

V. Teoria del residui e loro applicazioni

§ 4. Restdug dl uns funzione analitiea in un punto singolare isolat o
i, Definizione e formule per caleolare i residui [113). 2. Teocrema
fondamentale della teoria dei residui (120,
§ 2. Caleolo degli Enlng’l.‘:“ definiti mediante | residui {(123)

n

1. Integrali della forma S It (goa @, sen @) dB (1235, 2, Integeali della

L]

i
forma -||‘ Fi=) de (124). 3. Integrali della !'l:lrmuj elomf (z) dr,

- e

Lemena di Jordan (127). 4. Ca=zo delle fenzioni multiveche [133).
i 3. Hesiduo logaritmico (£34)

. Mozione di residuo legaritmico (139), 2. Caleole del numers degli
zeri di una funzione analitica (140),

VI, Trasformazioni conformi

§ 1. Proprieth generall (145 B ) :

1, Deflmizione di applicazione conforme (145). 2. Aleuni sampliei

esempl (149, 3. Principi fondamentali {152y, 4, Teorema di Riemann

(157).

§ 2. Funzione razionale lineare (160)

§ 3. Funzione di Zukovskij (1) fho ;o

Ii'i'L Integrale di Schoarz-Cristoffel. Applicazioni conformi di poligoni

{17

VII. Applicazione delle funzioni analitiche alla risoluzione
di problemi al contornoe

§ 1. Generalith (180)
1. Belazione fra funzioni analitiche ed armoniche (153}, 2. Invarianzi
dell’operatore di Laploce per applicazioni conformi (151}, 5, Problema



i)

246

203

2
M)

M
9

di Dirichlet (183). 4. Costruziome 0 upa lonzione di sergente (186,
§ 2 Applicazioni ai problomi di meceanicn e di fisica (157)

1. Moto di un fluido plane e stazionario (187}, 2, Campo eletirostatico
piano (199),

VI Nozioni fondamentali di ealeolo eperateriale

§ 1. Proprieta fondamentall della trasformazions di Laplace [208)
1. Definizlone della traslormacione di Laplace {208). 2. Teasformata
delle funzioni elementari (212). 3. Proprietd della teaslormata (214),
4. Tabella della peopricta della trasformata (222), Tabella delle
traslormate (221
2, Dweiinizione dell’ariginole rispeito alln trasformata 1;424}
, Formula di Mellin (224). 2. Condizioni di esistenza dell'originale
(227} 3. Calcolo dell’integrale i Mellin (230, 4. Coszo di una funzione
regolare  ull'infinito  (234).
§ 1. Risoluzione 4i problemi per equazioni  differenzieli linear
mediante il metedo operatoriale (237)
1. Equazioni differenziali erdinarie 237), 2. Eguozioni del calore
512,:]1!]' E%ml’mhlm al contorno per un'equazione alle derivate par-
{243},

Supplemento 1. Metodo del valico

1. Os=servazioni inlrodultive (246). 2. Metode di Laplace (240).
3. Melodo del wvalico (256

Supplements 2. Melodo di Wiener-Hopf

1. Osservazionl iotresluttive (264). 3 Proprietd anelitiche della
trasformala di Fourier (2651, 3. Equaziond integrall con nucleg di-
pendente dalla differenza li argomenti {270). 4. Schemn generals
del metodo di Wiener-Hopf {275). 5. Problemi che portane ad oqua-
zioni inleigrall eon neleo dipendente dalla differenze degli argomenti
2804, 5.1, Dedozione dell'equazione di Miloe (280). 5.2. Swdic
ella risoluzione dell’equazione di Milne (283), 5.3, Dilfrazione su
une scherma pinne (267). 6, Rizoluzione del problemi al eontormo per
113 [ ugggllli alle derivate parziali mediante il metode di Wiener-
ap .

Supplemento 5. Funzioni di pid variabili eomplesse

1. Delinizioni principali (208, 2. Neozlome di funzione anelitica di
Em variabili complesse (Z84). 3, Formula di Cauchy (293). 4. Serie
i potenze (286), 5. Serie di Taylor (208, 6. Prolungamente ana-
litico (205,

Supplemente 4, Metodo di Watson

Bupplementy 5, Approssimazione di una funzione analitica
con aiuto di un polinomio dinterpolazione

Bibliograjia
Indice analitico



	51011 0
	51011 1
	51011 2 dx
	51011 2

